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Primeira Parte

Para cada uma das sete questfes desta primeira parte, seleccione a resposta correcta, de entre as alternativas
qgue lhe sdo apresentadas e escreva na sua folha de repostas a letra que Ihe corresponde. Nao apresente
calculos. Atencdo! Se apresentar mais do que uma resposta, a questdo sera anulada, o mesmo acontecendo
se a letra transcrita for ilegivel.

Cotacdo: cada resposta certa +9 pontos; cada resposta errada, —3 pontos; questdo n&o respondida
ou anulada, 0 pontos. Um total negativo nesta primeira parte da prova vale 0 pontos.

1.) Na figura junta estdo representadas:
- Parte do gréafico da funcdo f de dominio R

- umarecta r tangente ao gréafico de f no ponto X =a

Sabemos que IimM =- 1
x®a X - a 2
Uma equacao da recta r é:
1 1
Ay =3x+1 B)Yy =—X+1 (C)y—]_:_Ex (D)y:_E_l

2.) Seja a e b numeros reais tais que log, (@ >b) = 3, entdo o valor de b é:

A1 (B)a (C©)b (D) a*
3.) Seja f a funcdo definida por f(x) =5 %, o valor de X tal que f&x) =4f(x) é:

(A) 2,5 )2In5+0,5 (C)L (D)L—F 0,5
In5 In5

4.) Para um certo nimero real K , é continua a fungédo g definida por:

e +k sex<0

ax) =1 1 —e*
— sex>0
O valor de K é:
@) —1 (B)2 ©) 1 D) 0

v.s.f.f.
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5.) De uma fungéo f , continua em R \{a} , sabe-se que:
lim f(x) =— o0
X—a
lim f(X) =+ o0
lim (fx)—x) =0

Entdo, podemos dizer que:

(A) X =a é uma assimptota vertical e y = 0 é uma assimptota horizontal.
(B) X = a é uma assimptota vertical e y = X € uma assimptota obliqua.
(C)y =a éuma assimptota horizontal e y = X €& uma assimptota obliqua.

(D) x = -1¢é uma assimptota vertical e y =a €é uma assimptota horizontal.

6.) Sendo f(x) =e”, em que e é o Ntimero de Neper, qual é o valor de f 1) ?

@) 1 @B) 0 (C) 2 (D) e?

7.) A expressao do perimetro em fungdo de a , do tridngulo isésceles[ABC ] é:

C

A) 2x 1 +cosa) (B) 4x >cos X
(C) x X2 +cosa) (D) 2x ><(1+ sena)
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Segunda Parte
Nas questdes desta segunda parte, apresente o seu raciocinio de forma clara, indicando todos o0s
calculos que tiver de efectuar e todas as justificacdes que entender necessarias.

1. Num lago, o movimento efectuado por uma orca foi registado durante 6 segundos. Na

trajectOria descrita, a altura relativamente ao nivel da agua do lago, foi dada, em cada

instante t, pelo seguinte modelo:
h() =3t - > , t em segundos e h(t) em metros.

1.1. Recorrendo exclusivamente a processos analiticos (ou seja, sem utilizacdo da
calculadora), resolva as alineas seguintes:
1.1.1.) Determine h(0)e explique o seu significado no contexto da situag&o.

1.1.2.) Determine a altura maxima relativamente ao nivel da agua do lago,

que aorca atingiu.

1.2. Recorrendo a calculadora gréafica resolva a alinea seguinte:
Um grupo de pessoas fez o seguinte comentéario: "A orca permaneceu fora
da agua aproximadamente durante 4 segundos.” Comente a afirmacao.
Na sua argumentacdo, deve incluir o grafico, ou gréficos, que considerou

para fundamentar a sua resposta.

2. Prove que se f é uma funcéo real de variavel real, continua e de dominio R, que se

. ~ ~ - 1 .
anula para todos os nimeros naturais, entdo a funcéo g definida por g(x) = madml-
X
te infinitas assimptotas verticais.
3. Estude a continuidade, no seu dominio, da funcdo f definida por:
00 e se x <1
X)=
x* +1 se x>1
v.s.f.f.
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4. Determine a equacio reduzida darecta tangente ao grafico da funcéo f definida

2
por f(X) =e* ™ no ponto de abcissa 1.

5. Considere a fungdo f , definida por

f(x) =2x +eX* | (e é o numero de Neper)

Utilize métodos exclusivamente analiticos, para resolver as trés alineas seguintes.

5.1. Mostre que a recta de equacdo y =2x é uma assimptota ao grafico f

quando X ® +¥ .

5.2. Mostre que a fungdo f tem um Unico minimo.

5.3. Recorrendo ao estudo analitico da segunda derivada, estude a fungdo

f quanto ao sentido da concavidade do seu grafico.

6. Considere a funcéo real de variavel real f definida por f(x) =sen’x - cos(p - x).

" ~ . A 5 .
Verifique se a funcdo f tem pelo menos um zero no intervalo §2_p_pu Utilize
€3 6H
métodos exclusivamente analiticos.
FIM
Cotacéo
1] 2] 3]4a]5[6 |7 haitjraz[12] 2 3] 4[51[52][53] 6 [Total
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